Analiza matematyczna I
Lista 2 (powtorka ze szkoty c. d.)

Zad 1. Poda¢ ilustracje geometryczng nastepujacych iloczynow kartezjanskich:

a) AxB,gdzie A=[0,1)U{2}, B = {1}, b) Ax B, gdzie A = [2,+00), B = (—1,1),
¢) Ax B, gdzie A=N, B=(0,1], d) A x B, gdzie A jest okregiem i B = (a,b),
¢) Ax B gdzie A={z e R: 572 >0}, B={yeR:0< |y — 1] <5},

)
)
f) Ax B, gdzie A =1{1,1}, B={2,3}, g) Ax B, gdzie A =1{0,1,2}, B=1{1,2},
h) Ax B x C, gdzie A=10,1], B=10,2], C = {1},

i) Ax B x C, gdzie A=[0,+00), B=[0,+00), C = (0,+00).

Zad 2. Obliczy¢ liczbe elementow w zbiorze A x B, jesli zbior A jest n-elementowy, a zbior
B jest m-elementowy.

Zad 3. Sprawdzi¢ czy prawdziwe sg réwnosci

a) A (BUC)=(AxB)U(Ax (), b) Ax (BNC)=(AxB)N(Ax (),
c) A\(BxC)=(A\B)x(A\C), d) AN(BxC)=(ANB)x (ANC),
e) Ax(B\C)=(AxB)\(Ax0(C), fy (Ax B) = A" x B.

Zad 4. Okresli¢ dziedziny naturalne oraz zbiory wartosci podanych funkcji. Zbadaé ich
ograniczonos¢

1 51
al@) = Veinw,  b@)= . o) =T, dl@) = logs(1 + |al),
W)= g S =g gl =o' 23 ha) =3
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Zad 5. Znalez¢ fo f,gog, fog, go f, jesli
3 f@) =% g(0) =, b) fo) = Doy, gla) =2 ©) £(o) = gla) = 11

d) f(z)=sgnz' gz)=12, ) f(z) =2 -z, g(x) = sin2z.

Zad 6. Korzystajac z definicji uzasadnic¢, ze podane funkcje sg monotniczne na wskazanych
zbiorach:

0(2) = —dz+4 R b@)=¥E R c(z) = % (—o0, 0):
d(x) = ﬁ, [1,00); e(z) = 4z — 22, [2,00); f(z) =2* + %, [1,00).

Zad 7. Uzasadni¢, ze podane funkcje sa roznowarto$ciowe na swoich dziedzinach i znalezé
funkcje do nich odwrotne

a(z) ==, b(z)=+z -3, c(r)=1-37", d(z) = 2>+ V3, e(x)=a5gnz,

—22 dlax<0
—3_¥r+2, =" , h(z) =logj(z + 1).
f(:C) T g(:l?) 94z dlaz<0 (CC) ng(:C )

lsgnz = —1,gdy £ < 0;sgnxz =0, gdy x = 0; oraz sgnz =1, gdy = > 0



